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1.21 RETROCENTRUL UNUI TRIUNGHI

�Matematica este o form¼a de poezie care transcende poezia prin aceea c¼a proclam¼a adev¼arul.�
- Solomon Bochner30

Retrocentrul (R) al unui triunghi ABC este punctul izotomic al ortocentrului
H al triunghiului ABC:

Teorema 422 Retrocentrul unui triunghi ABC este punctul lui Lemoine al triunghi-
ului anticomplementar al triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Fie A0B0C 0 triunghiul anticomplementar al triunghiului ABC,
HaHbHc triunghiul ortic al triunghiului ABC şi A00B00C 00 triunghiul ortic al triunghi-
ului anticomplementar A0B0C 0, fDg = A0A00 \ BC (Figura 1.100): Din congruenţa

Figura 1.100: Retrocentrul unui triunghi

triunghiurilor dreptunghice BDA0 şi AHaC (BA0 � AC;^DA0B � ^HaAC) rezult¼a
BD � HaC; adic¼a punctele Ha şi D sunt izotomice pe BC, deci retrocentrul R al
triunghiului ABC apaŗtine dreptei AD: Cum BC este linie mijlocie în triunghiul anti-
complementar, rezult¼a c¼aD este mijlocul în¼aļtimii A0A00; deci în triunghiul A0B0C 0; AD
este o dreapt¼a Schwatt. Analog se arat¼a c¼a retrocentrul (R) al triunghiului apaŗtine
şi celorlalte drepte Schwatt şi deoarece dreptele Schwatt ale unui triunghi sunt con-
curente în punctul lui Lemoine al triunghiului, rezult¼a c¼a retrocentrul triunghiului
ABC coincide cu punctul lui Lemoine al triunghiului anticomplementar. �
30Solomon Bochner (1899-1982) �matematician polonez, profesor universitar la Princeton
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Teorema 423 Triunghiul pedal al retrocentului R al unui triunghi ABC este tri-
unghiul podar al punctului lui Longchamps corespunz¼ator triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Punctul lui Longchamps al triunghiului ABC este ortocentrul
triunghiului anticomplementar A0B0C 0 al triunghiului ABC: Fie Ra; Rb; Rc punctele
de interseçtie dintre în¼aļtimile triunghiului anticomplementar cu laturile triunghiului
ABC: Deoarece BC k B0C 0, rezult¼a LRa?BC şi analog, LRb?AC şi LRc?AB; deci
RaRbRc este triunghiul podar al punctului lui Longchamps. Din proprietatea prece-
dent¼a rezult¼a c¼a dreptele ARa; BRb şi CRc se intersecteaz¼a în retrocentrul triunghiului
ABC, deci RaRbRc este triunghiul pedal al lui R: �

Teorema 424 Coordonatele baricentrice ale retrocentului R al unui triunghi ABC
sunt: (ctgA; ctgB; ctgC):

Demonstra̧tie. Coordonatele baricentrice relative ale ortocentrului H al triunghi-
ului ABC sunt (tgA; tgB; tgC) şi cum retrocentrul R este punctul izotomic al orto-
centrului triunghiului ABC rezult¼a c¼a R are coordonatele baricentrice relative�
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adic¼a (ctgA; ctgB; ctgC): �

Teorema 425 Punctul lui Gergonne, punctul lui Nagel şi retrocentrul triunghiului
ABC sunt coliniare.

Demonstra̧tie. Fie a; b; c lungimile laturilor triunghiului ABC şi p semiperimetrul
s¼au. Coordonatele baricentrice relative ale punctului lui Nagel suntN(p�a; p�b; p�c),
iar ale izotomicului s¼au �punctul lui Gergonne �sunt �
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