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1.21 RETROCENTRUL UNUI TRIUNGHI

»2Matematica este o forma de poezie care transcende poezia prin aceea cé proclamé adevarul.”

- Solomon Bochner3?

Retrocentrul (R) al unui triunghi ABC este punctul izotomic al ortocentrului
H al triunghiului ABC.

Teorema 422 Retrocentrul unui triunghi ABC' este punctul lui Lemoine al triunghi-
wlui anticomplementar al triunghiului ABC.

Demonstratie. Fie A’B’C’ triunghiul anticomplementar al triunghiului ABC,
H,HyH, triunghiul ortic al triunghiului ABC' si A” B”C" triunghiul ortic al triunghi-
ului anticomplementar A'B’'C’, {D} = A’A” N BC (Figura 1.100). Din congruenta
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Figura 1.100: Retrocentrul unui triunghi

triunghiurilor dreptunghice BDA’ si AH,C (BA' = AC,<DA’'B = <H,AC) rezulta
BD = H,C, adicd punctele H, gi D sunt izotomice pe BC, deci retrocentrul R al
triunghiului ABC apartine dreptei AD. Cum BC este linie mijlocie in triunghiul anti-
complementar, rezultd ca D este mijlocul indl{imii A’A”; deci in triunghiul A’B’C’, AD
este o dreaptd Schwatt. Analog se arata cd retrocentrul (R) al triunghiului apartine
si celorlalte drepte Schwatt gi deoarece dreptele Schwatt ale unui triunghi sunt con-
curente in punctul lui Lemoine al triunghiului, rezultd ca retrocentrul triunghiului
ABC coincide cu punctul lui Lemoine al triunghiului anticomplementar. O

3990lomon Bochner (1899-1982) — matematician polonez, profesor universitar la Princeton



PUNCTE REMARCABILE ASOCIATE UNUI TRIUNGHI 135

Teorema 423 Triunghiul pedal al retrocentului R al unui triunghi ABC este tri-
unghiul podar al punctului lui Longchamps corespunzator triunghiului ABC.

Demonstratie. Punctul lui Longchamps al triunghiului ABC' este ortocentrul
triunghiului anticomplementar A’B’C’ al triunghiului ABC. Fie R,, Ry, R, punctele
de intersectie dintre inaltimile triunghiului anticomplementar cu laturile triunghiului
ABC. Deoarece BC || B'C’, rezultd LR, 1 BC si analog, LR, 1 AC si LR.1 AB, deci
Ry, Ry R, este triunghiul podar al punctului lui Longchamps. Din proprietatea prece-
denta rezulta c& dreptele AR, BRy si C R, se intersecteazi in retrocentrul triunghiului
ABC, deci R,RpR,. este triunghiul pedal al lui R. O

Teorema 424 Coordonatele baricentrice ale retrocentului R al unui triunghi ABC
sunt: (ctgA, ctgB, ctgC).

Demonstratie. Coordonatele baricentrice relative ale ortocentrului H al triunghi-
ului ABC sunt (tgA,tgB,tgC) si cum retrocentrul R este punctul izotomic al orto-
centrului triunghiului ABC rezulta ca R are coordonatele baricentrice relative

1 1 1
tgA’ tgB tgC )’
adica (ctgA, ctgB, ctgC). O

Teorema 425 Punctul lui Gergonne, punctul lui Nagel si retrocentrul triunghiului
ABC sunt coliniare.

Demonstratie. Fie a, b, ¢ lungimile laturilor triunghiului ABC gi p semiperimetrul

sdu. Coordonatele baricentrice relative ale punctului lui Nagel sunt N (p—a,p—b, p—c),
iar ale izotomicului sau — punctul lui Gergonne — sunt I’ <ﬁ, ﬁ, p%c . Conditia de
coliniaritate a punctelor I'; N si R este echivalenta cu

p—a p—b p—c
1 1 1
p—a p—>b p—c
ctgA ctgB ctgC

(egalitate adevarata utilizand relatiile ctgA = %, ctgB = %, ctgC =

a24+b2—c2
4A14BC) ) U



