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Teorema 481 (Teorema lui Gray) Fie J punctul lui Gray corespunzator unui tri-
unghi ABC' i I centrul cercului inscris in triunghiul ABC. Dreapta lui Euler a tri-
unghiului ABC' este paraleld cu dreapta I.J.

Demonstratie. Punctul I este centrul de ortologie al triunghiurilor ABC si XY Z
si J este centrul de omologie dintre aceste triunghiuri. Din teorema lui Sondat rezulta
IJ1d (unde d este axa de omologie dintre triunghiurile ABC si XY Z), cum d || A1 By
(unde Ay B este axa orticd a triunghiului ABC) rezulta I.J L Ay By. Deoarece dreapta
lui Euler a triunghiului ABC este perpendiculard pe axa orticd a triunghiului ABC
(vezi ,Axa orticd”) rezulta ca dreapta lui Euler este paraleld cu dreapta I.J. [l

Observatia 482 Dreapta 1J se numeste dreapta lui Gray.

1.28 PUNCTUL LUI HEXYL

»2Matematica este calea de intelegere a Universului.”- Pitagora37

Teorema 483 Fie O, Oy, O, simetricele centrului cercului circumscris (O) al unui
triunght ABC' fata de laturile BC,CA, respectiv AB si HyHyH. triunghiul ortic al
triunghiului ABC. Dreptele O, H,, OyHy, O.H,. sunt concurente.

Demonstratie. Daca M, este mijlocul lui BC, atunci 20M, = AH (vezi [12, §
II1.1]), deci AH = OO,; cum AH 1 BC si OO, LBC rezultd AH = OO, adica patru-
laterul AHO,O este paralelogram (Figura 1.113). Mijlocul diagonalei AO, este Og -
mijlocul segmentului [OH]. Fie A’, B',C’ simetricele punctelor H,, Hy, respectiv H,
fata de centrul cercului lui Euler (Og) al triunghiului ABC'. Patrulaterul AHO, A’ este
paralelogram (deoarece Og este mijlocul diagonalelor AO, si H,A"), deci AA" || H,O,.
Analog, se aratd ca BB’ || HyOp si CC" || H.O.. Deoarece dreptele AA', BB',CC’
sunt concurente in punctul lui Prasolov (vezi ,Punctul lui Prasolov”) rezultd ci si
simetricele acestora fata de centrul lui Euler sunt concurente. O

Observatia 484 Punctul de concurenta al dreptelor OuHgy, OpHy, O.H. se numeste
punctul lui Hexyl (Hy) al triunghiului ABC.

Teorema 485 Punctul lui Hexyl este simetricul punctului lui Prasolov (P,) fata de
centrul cercului triunghiului ABC.

Demonstratie. Vezi teorema 483. ([
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Figura 1.113: Punctul lui Hexyl

Observatia 486 Punctele H,,Og si P, sunt coliniare si H;Og = OgP;.

Teorema 487 Punctul lui Hexyl este ortocentrul triunghiului tangential al triunghiu-

lut ABC.
Demonstratie. Vezi [12, § II1.8]. O

Teorema 488 Punctul lui Hexyl al unui triunghi ABC este coliniar cu punctul lui
Lemoine gi centrul cercului lui Fuler al triunghiului ABC.

Demonstratie. Triunghiul tangential al triunghiului ABC' este ortologic si omo-
logic cu triunghiul median al triunghiului ortic al triunghiului ABC, centrele de or-
tologie fiind punctul lui Hexyl (H) si centrul cercului lui Euler (Og) al triunghiului
ABC, centrul de omologie fiind punctul lui Lemoine (K) al triunghiului ABC' (vezi
,Triunghiul tangential”). Conform teoremei lui Sondat punctele H,, K si Oy sunt
coliniare. O

Observatia 489 Din proprietatea precedenta rezulta ca punctele H,, K, Og si P, sunt
coliniare.



