PUNCTE REMARCABILE ASOCIATE UNUI TRIUNGHI 156

1.29 PUNCTUL LUI PRASOLOV

,Un matematician incearca in munca sa aceeagi pldcere ca si un artist; plicerea este tot atat

de mare gi de aceeasi natura.” — Henri Poincaré38

Fie A’, B, C’ simetricele varfurilor triunghiului ortic al unui triunghi ascutitunghic
ABC fata de centrul cercului lui Euler (Og) al triunghiului ABC.

Teorema 490 (Teorema lui Prasolov) Triunghiurile ABC si A'B'C" sunt omolo
- gice.

Demonstratie. Fie H,H,H. triunghiul ortic al triunghiului ABC, Og centrul

Figura 1.114: Punctul lui Prasolov

cercului lui Euler al triunghiului ABC' si {A"} = AA’'n BC, {B"} = BB' N AC,
{C"} = CC" N AB (Figura 1.114). Deoarece patrulaterul H,OA’'H este paralelo-
gram si HH, 1 BC, rezultd cd A’O1LBC - unde O este centrul cercului circumscris
triunghiului ABC — deci punctul A’ este situat pe mediatoarea segmentului BC. Fie
A'D1AH,, D € AH,. Din aseménarea triunghiurilor ADA’ si AH,A” rezulti

A'D  AD
H,A”  AH,’
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3% Henri Poincaré (1854 -1912) — matamatician si fizician francez, contributii importante in toate
ramurile matematicii
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(deoarece A'D = H,M,), deci

2Rsin A —2-2RsinC cos B) sin C'sin B

HaA/l — (
cos A

Atunci,

cA” = HA"-H,C
bcos B .9
= s A (1 —2sin“C)

Rsin 2B cos 2C
cos A

sin 2B cos 2C + sin 24|

A"B=CA" + BC = Rl
cos A

de unde

A"B sin2B cos2C +sin2A4  sin(2B — 2C) +sin 24

A'C sin 2B cos 2C B 2sin 2B cos 2C
_ sin2C - (—cos2B)  tg2C

sin2Bcos2C  tg2B’

B"C _  tg2A . C"A _ tg2B .
Analog, B4 = "ig2C $\ C7B = igA- Atunci,

A"B B'C C"A

A"C BA C'B

si din reciproca teoremei lui Menelaus rezultd cd punctele A”, B”,C” sunt coliniare,
iar din teorema lui Desargues rezulta ca triunghiurile ABC' si A’B’C’ sunt omologice.
]

Observatia 491 Teorema s-a demonstrat pentru cazul corespunzator figurii date mai
sus, teorema ramdne adevarata pentru orice configuratie a punctelor A, B,C (tri-
unghiul ABC' ramandnd ascutitunghic), calculele suferind unele modificari. Centrul
de omologie al triunghiurilor ABC si A’B'C’ se numeste punctul lui Prasolov P,.

Teorema 492 Punctul lui Prasolov este simetricul punctului lui Hexyl fatd de centrul
cercului lui Fuler al triunghiului ABC.

Demonstratie. Vezi ,Punctul lui Hexyl”. U

Teorema 493 Punctul lui Prasolov, punctul lui Lemoine si centrul cercului lui Euler
al triunghiului ABC' sunt coliniare.

Demonstratie. Vezi ,,Punctul lui Hexyl”. O



