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2.8 DREAPTA LUI LEMOINE

,O notatie buni are o subtilitate gi o sugestivitate care uneori o face sd para un profesor viu.”
— Bertrand Russell'?

Teorema 684 (Teorema lui Lemoine'®) Tangentele la cercul circumscris unui tri-
unghi neisoscel in varfurile acestuia intersecteaza laturile opuse in trei puncte coliniare.

Demonstratie. Fie Ay, By, C1 punctele de intersectie dintre tangentele date cu
laturile opuse ale triunghiului ABC' (Figura 2.40). Triunghiurile A1 AB si A;AC au

Figura 2.40: Teorema lui Lemoine

unghiul A; comun si m(m) = m(A/lC\A), deci sunt asemenea. Atunci, 412
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AC T A C» de unde AC = (AC) . Analog, BA = (BA) Sl 6B = (CB) . Cum

"2Bertrand Russell (1872 - 1970) — filosof, logician si matematician englez, laureat al Premiului
Nobel pentru literatura

3 Emile Lemoine (1840-1912) — matematician francez, contributii importante in geometrie
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A1B BiC CiA _ . . S ¢ o
o A os =1L din reciproca teoremei lui Menelaus rezultd c& punctele A1, By, Ci

sunt coliniare. O

Observatia 685 Dreapta A1B1 se numeste dreapta lui Lemoine a triunghiului
ABC.

Teorema 686 Dreptele AA1, BBy, CCy sunt simedianele exterioare ale varfurilor tri-
unghiului ABC.

Demonstratie. Vezi ,,Simediane exterioare”. U

Teorema 687 Triunghiul ABC' si triunghiul sau tangential sunt omologice, dreapta
lui Lemoine a triunghiului ABC' fiind axa de omologie.

Demonstratie. Din teorema lui Lemoine rezulta ca dreapta lui Lemoine este axa
de omologie dintre triunghiul ABC i triunghiul sdu tangential, centrul de omologie
fiind punctul lui Lemoine al triunghiului ABC' (vezi ,,Punctul lui Lemoine”). U

Observatia 688 Teorema precedenta poate fi reformulata astfel: ,Dreapta lui Lemoine
a unui triunghi ABC' este polara triliniara a punctului simedian ol triunghiului ABC.”

Teorema 689 Centrele cercurilor lui Apollonius corespunzatoare varfurilor triunghi-
ului ABC' sunt punctele de intersectie ale dreptei lui Lemoine a triunghiului ABC' cu
laturile acestui triunghi.

Demonstratie. Vezi ,,Cercurile lui Apollonius”. U

Teorema 690 Dreapta lui Lemoine a triunghiului ABC' este perpendiculara pe dreapta
OK.

Demonstratie. Deoarece OK este axa radicald a cercurilor lui Apollonius, rezulta
ca dreapta OK este perpendiculara pe dreapta centrelor - adica pe dreapta lui Lemoine
a triunghiului ABC (vezi ,Cercurile lui Apollonius”). O

Observatia 691 Dreapta OK este dreapta lui Brocard. Proprietatea precedentdi
se mai poate enunta astfel: ,Dreptele lui Lemoine gi Brocard ale triunghiului ABC
sunt perpendiculare”. Punctul de intersectie dintre dreapta lui Lemoine si dreapta lui
Brocard se numeste punctul lui Schoute.

Teorema 692 Punctele izodinamice S si S’ ale unui triunghi neechilateral ABC' sunt
simetrice fata de dreapta lui Lemoine o triunghiului ABC'.

Demonstratie. Deoarece OK (unde O este centrul cercului circumscris triunghiu-
lui ABC'si K punctul lui Lemoine al triunghiului ABC') este perpendiculara pe dreapta
lui Lemoine a triunghiului ABC, rezulta ca SS’ este perpendiculard pe dreapta lui
Lemoine, ceea ce arati cd punctele izodinamice S si S’ sunt simetrice fata de dreapta
lui Lemoine a triunghiului ABC. (]



