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2.12 IZOGONALE EXTERIOARE

»opecificul meseriei mele, matematica, e cd se face oriunde, oricum si cid trebuie sa o faci
119

oriunde, oricand si oricum.” - Grigore Moisi
Douad drepte simetrice fata de bisectoarea unui unghi, situate in exteriorul unghiului
si care trec prin varful acestuia se numesc tzogonale exterioare.

Teorema 746 Prin fiecare varf al triunghiului ABC se construiesc izogonalele exte-
rioare Ax gi Ax', By gi By, Cz $i CZ'; fie {A1} = BynCZ' {B1} = CzNAX' {C1} =
Ax N By'. Sa se arate ca triunghiul A1 B1C este omologic cu triunghiul ABC.

Demonstratie. Fie{A'} = AA; N BC{B'} = BBy N AC{C'} = CC1 N BA,
m(<IBACl) = m(<ZC'ABl) = «, m(<IABCl) = m(<ZCBA1) = f, m(<ZBCA1) =

B ) . A'B _ AaBa;)  AB-BA;sin(B+8) B'C
m(<ACB;) = ~ (Figura 2.63). Avem: %7 = A[ACAi] = ACCA sm(CTqy) BA =

A

1

Figura 2.63: Izogonale exterioare

BC-CBysin(C+y) C¢’A _ AC-AC:-sin(B+pP) i ii
AB ABrsin(Ata)’ OB = BC-BCrsn(Bif)- Inmultind membru cu membru relatiile prece-

dente rezulta ca:

AB BC C'A (AB BC CA) (AlB B,C C’IA)

A'C B'A C'B AC BA CB A,C BiA C,B
_ AB BiC G4 n
 AC B1A OB

Teorema sinusurilor aplicata in triunghiurile BA1C, AB1C, AC1B ne dai :

BA; siny OBy  sina AC;  sinf (i)
CA, sinp’ AB; siny’' BC; sina

19 Grigore Moisil (1906-1973) — matematician roman, profesor la Universitatea din Iasi, membru al
Academiei Roméne, contributii importante in informatica
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Din relatiile (i) si (ii) rezulta ‘g,—g : g,g . % = 1, iar din reciproca teoremei lui Ceva
rezultd cd dreptele AAy, BB1, CC; sunt concurente, deci triunghiurile A1 B1Cy si ABC

sunt omologice. O

2.13 DREPTELE LUI SCHWATT
JIn fiecare stiintd este numai atata stiintd adeviratd catid matematicd contine.” - Immanuel
Kant?"

Dreptele care contin mijloacele tnaltimilor unui triunghi si mijloacele laturilor core-
spunzitoare se numesc dreptele lui Schwatt®'.

Teorema 747 (Teorema lui Schémilch) Dreptele lui Schwatt sunt concurente in
punctul lui Lemoine al triunghiulus.

Demonstratie. Fie H,, Hy, H. picioarele indltimilor unui triunghi ABC, D, E si

Figura 2.64: Teorema lui Schémilch

F' mijloacele inaltimilor AH,, BHy, respectiv CH., M,, My, M. mijloacele laturilor
BC,CA, respectiv AB (Figura 2.64); M,A", MyB' gi M.C’ indltimi in triunghiul

20Immanuel Kant (1724-1804) — filosof german, profesor la Universitatea din Koénigsberg
*Tsaac Schwatt (1867-1934) — profesor la Universitatea din Pennsylvania



