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Din relatiile (i) si (ii) rezulta ‘g,—g : g,g . % = 1, iar din reciproca teoremei lui Ceva
rezultd cd dreptele AAy, BB1, CC; sunt concurente, deci triunghiurile A1 B1Cy si ABC

sunt omologice. O

2.13 DREPTELE LUI SCHWATT
JIn fiecare stiintd este numai atata stiintd adeviratd catid matematicd contine.” - Immanuel
Kant?"

Dreptele care contin mijloacele tnaltimilor unui triunghi si mijloacele laturilor core-
spunzitoare se numesc dreptele lui Schwatt®'.

Teorema 747 (Teorema lui Schémilch) Dreptele lui Schwatt sunt concurente in
punctul lui Lemoine al triunghiulus.

Demonstratie. Fie H,, Hy, H. picioarele indltimilor unui triunghi ABC, D, E si

Figura 2.64: Teorema lui Schémilch

F' mijloacele inaltimilor AH,, BHy, respectiv CH., M,, My, M. mijloacele laturilor
BC,CA, respectiv AB (Figura 2.64); M,A", MyB' gi M.C’ indltimi in triunghiul

20Immanuel Kant (1724-1804) — filosof german, profesor la Universitatea din Koénigsberg
*Tsaac Schwatt (1867-1934) — profesor la Universitatea din Pennsylvania
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M, MyM. (ele sunt mediatoarele laturilor triunghiului ABC) si {O} = M,A'NM,B'N
M_.C’. Din congruenta triunghiurilor AM.D si M,A' M, rezultd ci M.D = A'M,,
adicd punctele D si A’ sunt simetrice fatd de mijlocul segmentului M,M,.. Analog,
punctele E si B’ sunt izotomice pe (M,M.), F si C’ sunt izotomice pe (M, Mp). Cum
dreptele M,A’, MyB’, M.C’ sunt concurente, rezultd ca si dreptele M,D, MyE, M.F
sunt concurente intr-un punct K care este izotomicul centrului cercului circumscris O
al triunghiului ABC, in raport cu triunghiul median (vezi ,Simediane”), adica K este
punctul lui Lemoine al triunghiului ABC. O

Consecinta 748 Punctul simedian al unui triunghi dreptunghic este mijlocul inaltimii
corespunzatoare ipotenuzer.

2.14 ORTOPOLUL UNEI DREPTE

»2Matematica este ca si dragostea... o simpla idee, dar poate sa devind complicatd.” - Robert
Drabek??

Teorema 749 (Teorema ortopolului) Fie triunghiul ABC si o dreapta oarecare d ce
nu trece prin varfurile triunghiului ABC. Fie A1,B1,Cy proiectiile varfurilor A, B,C
ale triunghiului ABC pe dreapta d. Sa se arate ca proiectiile duse din punctele Aq,
Bi1, Ci pe laturile BC,CA, respectiv BA sunt concurente.

Demonstratie. Fie A1A>1BC, B1Bs1AC si C1CyLAB, A,eBC, By, € AC,

Figura 2.65: Teorema ortopolului

Cy € AB, {9} = A;45N B1 B>, {9/} =A1A5NC1Cy N AB, {D} = AA1 N BC, {E} =

22Robert Drabek — matematician ceh



