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Demonstratie. Vezi [12, § I11.48]. O

Teorema 853 Axa radicala a unui cerc Apollonius corespunzator unui varf al tri-
unghiului ABC' i a cercului circumscris triunghiului ABC' este simediana corespun-
zatoare varfului comun celor doud cercuri.

Demonstratie. Vezi ,Cercurile lui Apollonius”. U
Teorema 854 Punctul lui Lemoine are puteri egale fata de cercurile lui Apollonius.

Demonstratie. Vezi ,Cercurile lui Apollonius”. U

2.18 DREAPTA LUI HOUSEL

»otiu ca nu gtiu nimic” - Socrate®®

Dreapta care uneste centrul cercului inscris (I) intr-un triunghi ABC cu centrul
cercului inscris (I,,) in triunghiul siu median M, MM, se numeste dreapta lui
Housel (h).

Teorema 855 In triunghiul ABC sunt adevirate relatiile:
Al | MyI,, BI || Myly,,CI || M Ip,.

Demonstratie. Deoarece patrulaterul AM.M, M, este paralelogram (Figura 2.96)

Figura 2.96: Dreapta lui Housel

rezultd mc = Mmc, deci %m(mc) = %m(Mmc) sau m(m;) =
m(Imb) si cum M A || My M, rezulta AI || MyI,,. Analog se arata ca BI || Myl,,
$i OT || Mol O

2 Socrate (470 -399 1.H.) — filosof al Greciei antice
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Figura 2.97: Simediana exterioard

2.19 SIMEDIANA EXTERIOARA

»,2Dacd geometria doreste sa devind o adevarata stiintd deductiva, este esential ca modul prin
care sunt obtinute deductiile s fie complet independent de semnificatia conceptelor geometrice
ca si de figuri; tot ceea ce este necesar sunt relatiile intre conceptele geometrice afirmate prin
propozitii si definitii” - Moritz Pasch?’

Se numeste simediand exterioarad a unui varf al triunghiului ABC| locul geo-
metric al punctelor exterioare triunghiului ale caror distanta la laturile adiacente ale
triunghiului sunt proportionale cu lungimile acestor laturi.

Teorema 856 Simediana exterioard a varfului A este tangenta in A la cercul circum-
seris triunghiului ABC.

Demonstratie.Fie M un punct pe tangenta in A la cercul circumscris triunghiului
ABC, iar M’ ¢i M” proiectiile lui M pe laturile AC respectiv AB (Figura 2.97). Avem
<M'AM = <ABC si <M AM” = <ACB. Din triunghiurile dreptunghice M AM’si
MAM? rezults MM' = AM sin B st MM” = AM sinC, de unde M — snB _ b 7

Teorema 857 Doud simediane exterioare §i o simediand interioard ale unui triunghi
sunt concurente.

Demonstratie. Fie T4 punctul de intersectie al simedianelor exterioare duse in
B, respectiv C. Prin T4 ducem antiparalela PQ la BC,P € AB,Q € AC (Figura
2.98). Din

1 —
m(<PBTy) = im(AB) = m(<<ACB) = m(<tBPTj,)
rezultd ca triunghiul BT 4P este isoscel, deci PTy = BT4; analog, triunghiul CT4Q

este isoscel cu TyC' = Tx@Q, de unde rezultd cad PT4 = TxQ, adica T4 apartine
simedianei din A. O

29 Moritz Pasch (1843-1930) — matematician german, profesor universitar la Gissen, contributii im-
portante in geometrie



