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Figura 2.97: Simediana exterioar¼a

2.19 SIMEDIANA EXTERIOAR¼A

�Dac¼a geometria doreşte s¼a devin¼a o adev¼arat¼a ştiinţ¼a deductiv¼a, este esenţial ca modul prin
care sunt obţinute deduçtiile s¼a �e complet independent de semni�caţia conceptelor geometrice
ca şi de �guri; tot ceea ce este necesar sunt relaţiile între conceptele geometrice a�rmate prin
propozi̧tii şi de�ni̧tii�- Moritz Pasch29

Se numeşte simedian�a exterioar�a a unui vârf al triunghiului ABC, locul geo-
metric al punctelor exterioare triunghiului ale c¼aror distanţ¼a la laturile adiacente ale
triunghiului sunt propoŗtionale cu lungimile acestor laturi.

Teorema 856 Simediana exterioar¼a a vârfului A este tangent¼a în A la cercul circum-
scris triunghiului ABC.

Demonstra̧tie.FieM un punct pe tangenta în A la cercul circumscris triunghiului
ABC, iarM 0 şiM" proieçtiile luiM pe laturile AC respectiv AB (Figura 2.97). Avem
^M 0AM � ^ABC şi ^MAM" � ^ACB. Din triunghiurile dreptunghice MAM 0şi
MAM" rezult¼a MM 0 = AM sinB şi MM" = AM sinC, de unde MM 0

MM" =
sinB
sinC =

b
c .�

Teorema 857 Dou¼a simediane exterioare şi o simedian¼a interioar¼a ale unui triunghi
sunt concurente.

Demonstra̧tie. Fie TA punctul de interseçtie al simedianelor exterioare duse în
B, respectiv C. Prin TA ducem antiparalela PQ la BC,P 2 AB;Q 2 AC (Figura
2.98). Din

m(^PBTA) =
1

2
m(dAB) = m(^ACB) = m(^BPTA)

rezult¼a c¼a triunghiul BTAP este isoscel, deci PTA = BTA; analog, triunghiul CTAQ
este isoscel cu TAC = TAQ, de unde rezult¼a c¼a PTA = TAQ, adic¼a TA apaŗtine
simedianei din A: �
29Moritz Pasch (1843-1930) �matematician german, profesor universitar la Gissen, contribuţii im-

portante în geometrie
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Figura 2.98: Simediane exterioare concurente

Observa̧tia 858 O simedian¼a interioar¼a trece prin punctul de întâlnire al tangentelor
la cercul circumscris, duse prin celelalte dou¼a vârfuri ale triunghiului.

Observa̧tia 859 Punctul TA aparţine cercului circumscris triunghiului BOC; deoarece
patrulaterul OBTAC este inscriptibil.

Teorema 860 Dac¼a A0 este piciorul simedianei exterioare pe dreapta BC, atunci
A0B
A0C =

�
c
b

�2.
Demonstra̧tie. TriunghiurileA0AB şiA0AC (Figura 2.99) sunt asemenea deoarece

Figura 2.99: A
0B

A0C =
�
c
b

�2
au unghiul A0 comun şi ^A0AB � ^ACA0, deci A0BA0C = AB

AC = A0A
A0C , de unde rezult¼a

A0B
A0C =

�
AB
AC

�2
=
�
c
b

�2
: �

Observa̧tia 861 Dac¼a B0; C 0 sunt punctele de intersecţie dintre simedianele exte-
rioare ale vârfurilor B;C ale triunghiului ABC, atunci B

0C
B0A =

�
a
c

�2şi C0AC0B =
�
b
a

�2
.

Observa̧tia 862 Punctele A0; B0; C 0 aparţin dreptei lui Lemoine a triunghiului ABC.


