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3.9 CERCUL ORTOCENTROIDAL

�Fiecare posed¼a un anumit orizont. Când se îngusteaz¼a şi devine in�nit de mic el se transform¼a
în punct şi atunci zice: Acesta este punctul meu de vedere.�- David Hilbert14

Prin vârful A al triunghiului ABC se duc dou¼a cercuri tangente la latura BC
în vârfurile B; respectiv C şi �e La al doilea punct de întâlnire al lor. Analog, se
obţin punctele Lb şi Lc. Cercul circumscris triunghiului LaLbLc se numeşte cercul
ortocentroidal al triunghiuluiABC:

Teorema 1059 Punctele La; Lb; Lc aparţin medianelor triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Fie fMag = ALa \BC (Figura 3.27). Din puterea punctului Ma

Figura 3.27: Cercul ortocentroidal

faţ¼a de cele dou¼a cercuri rezult¼a:

MaB
2 =MaLa �MaA =MaC

2;

sau MaB = MaC, adic¼a AMa este median¼a în triunghiul ABC: Analog se demon-
streaz¼a c¼a punctele Lb şi Lc apaŗtin medianelor BMb şi CMc ale triunghiului ABC:
�

Teorema 1060 Punctele La; Lb; Lc aparţin cercurilor circumscrise triunghiurilor BHC;
AHC; respectiv AHB, unde H este ortocentrul triunghiului ABC:

14David Hilbert (1962-1943) �matematician german, profesor la Universitatea din Göttingen, con-
tribuţii remarcabile în geometrie şi analiza matematic¼a
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Demonstra̧tie. Din m(^LaBC) = m(^BALa) şi m(^LaCB) = m(^LaAC)
rezult¼a: m(^LaBC) +m(^LaCB) = m(^A): Atunci

m(^BLaC) = 180� �m(^LaBC)�m(^LaCB) = 180� �m(^A):

Cum m(^BHC) = 180� � m(^A); rezult¼a ^LaCB � ^BHC; adic¼a punctul La
apaŗtine cercului circumscris triunghiului BHC: Analog, Lb şi Lc apaŗtin cercurilor
circumscrise triunghiurilor AHC, respectiv AHB: �

Teorema 1061 Fie fB1g = BLa \AC şi fC1g = CLa \AB. Patrulaterul AB1LaC1
este inscriptibil

Demonstra̧tie. Din

Figura 3.28: Patrulaterul AB1LaC1 este inscriptibil

m(^BLaC) = m(^B1LaC1) = 180� �m(^A)

rezult¼a c¼a patrulaterul AB1LaC1 este inscriptibil (Figura 3.28). �

Teorema 1062 Punctele La; Lb; Lc aparţin cercului de diametru HG, unde H este
ortocentrul şi G centrul de greutate al triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Fie BB1?AC;B1 2 AC: Patrulaterul BHLaC �ind inscriptibil
rezult¼a ^BCLa � ^B1HLa:Dar ^BCLa � ^LaAC;de unde ^LaHB1 � ^LaAB1
adic¼a patrulaterul HLaB1A este inscriptibil, deci m(^HB1A) = m(^HLaA) = 90�

rezult¼a c¼am(^HLaG) = 90� (deoarece La apaŗtine medianei AA0). Am demonstrat c¼a
punctul La apaŗtine cercului de diametru HG. Analog, se demonstreaz¼a c¼a şi punctele
Lb şi Lc apaŗtin acestui cerc. �

Observa̧tia 1063 Cercul ortocentroidal al triunghiului ABC mai poate � de�nit ca
�ind cercul având diametrul segmentul HG, unde H este ortocentrul, iar G centrul de
greutate al triunghiului ABC:
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Teorema 1064 Punctele La; Lb; Lc aparţin cercurilor circumscrise triunghiurilor ce
au ca vârfuri mijloacele segmentelor AH;BH; respectiv CH, mijloacele segmentelor
HbHc;HaHc respectiv HaHb şi punctele A;B, respectiv C (Ha;Hb;Hc sunt picioarele
în¼alţimilor triunghiului ABC).

Demonstra̧tie. Soluţia rezult¼a din teorema 1062. �

Teorema 1065 Punctele LaLb; Lc aparţin cercurilor circumscrise triunghiurilor ce
conţin ortocentrul triunghiului şi mijloacele în¼alţimilor duse din vârfurile B şi C;A şi
C; respectiv B şi A:

Demonstra̧tie. Soluţia rezult¼a din teorema 1062. �

Teorema 1066 Punctul La aparţine arcurilor AB1C1; A0BC 01; A
0A1H; A0C 0B00 şi A0B0C 00

(B00 şi C 00 �ind intersecţiile cercului BHC cu laturile AB şi AC):

Demonstra̧tie. Soluţia rezult¼a din teorema 1062. �

Teorema 1067 Dac¼a Ka este punctul în care axa ortic¼a a triunghiului ABC inter-
secteaz¼a latura BC atunci cercurile circumscrise triunghiurilor KaC1C şi KaB1B se
întâlnesc în punctul La.

Demonstra̧tie. Punctele B şi B1 sunt inversele punctelor C şi C1 în inversiunea
de centru Ka şi raport KaB, respectiv KaC: Astfel, dreptele BB1 şi CC1 sunt inversele
cercurilor KaC1C, respectiv KaB1B: Dar dreptele BB1 şi CC1 sunt concurente în H
care este inversul lui La, de unde rezult¼a concluzia. �

Teorema 1068 Fie H ortocentrul şi O centrul cercului circumscris triunghiului ABC,
B1 piciorul în¼alţimii din B şi fB2g = CO\BB1: Cercurile circumscrise triunghiurilor
AB2B şi BHC se intersecteaz¼a în punctul La al cercului ortocentroidal.

Demonstra̧tie. Avem:

m(^AOB) = m(^HAC)
= m(^HBC)
= 90� �m(^ACB);

ceea ce arat¼a c¼a cercul circumscris triunghiului AB2B este tangent laturii BC în B.
Punctul de interseçtie La dintre cercurile circumscrise triunghiurilor ABB2 şi BHC
se a�¼a pe cercul ortocentroidal dup¼a cum s-a de�nit acest cerc. �


