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3.11 CERCUL LUI VAN LAMOEN

,Cu intuitia descoperi, cu logica stabilegti.” J. Hadamard'”

Fie M, MyM, triunghiul median al triunghiului ABC, G centrul de greutate al
triunghiului ABC, AL, A_, By, B_,C,C_ centrele cercurilor circumscrise triunghi-
urilor GCMy, GM.B,GAM,., GM,C, GBM,, respectiv GMyA si P mijlocul segmen-
tului CLC_ (Figura 3.31).

Figura 3.31: Cercul lui Van Lamoen

Teorema 1083 Fie {D} = BLC_NCLA_ gi {E} = ALC_ N CLB_. Patrulaterul
DC L EC_ este paralelogram.

Demonstratie. Deoarece DC_ este mediatoarea segmentului AG rezultd DC_ 1 AM,
si C+E este mediatoarea segmentului GM, rezulta CLE1LAM,, deci DC_ || CLE.
Analog se arata ca DC || C_E,deci patrulaterul DCy EC_ este paralelogram. O

17]. Hadamard (1865-1963) — academician francez , profesor la Collége de France, contributii im-
portante in analiza si geometrie
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Teorema 1084 Punctele D, P,G gi E sunt coliniare.

Demonstratie. Fie A, As, B1, By mijloacele segmentelor AG, GM,, BG, respec-
tiv GMb Atunci AlBl ” AB,MaMb || AB,AQBQ || MaMb (AlBl,MaMb §i A2A2 fiind
linii mijlocii), de unde rezultda A; By || A2Bs, deci triunghiurile DA; By si E A2 By sunt
omotetice, {G} = B1Bs N Aj Ay fiind centrul omotetiei. Atunci, punctele D, G si E
sunt coliniare. O

Teorema 1085 Dreapta DG trece prin mijlocul segmentului CC_.

Demonstratie. Deoarece DA si DB sunt mediatoarele segmentelor AG, respec-
tiv BG rezulta concluzia. O

Observatia 1086 Punctul D apartine mediatoarei segmentului AB.
Teorema 1087 Dreapta M.D este simediana unghiului <C;DC_.

Demonstratie. Deoarece AB || CLC_ i DM, 1 AB rezultda DM, 1 C,C_. Deoarece
GA11DC_,GB11DCy gi DM, 1CyC_ rezulta ca dreptele DG si DM, sunt izogonale
(vezi ,Drepte izogonale”). Cum DP este mediand in triunghiul DCC_ rezultd ci
DM, este simediana corespunzitoare <Cy DC_. O

Teorema 1088 Dreapta DM, trece prin mijlocul segmentului A_B..

Demonstratie. Fie (' gi Cs cercurile circumscrise triunghiurilor GM,.B, respec-
tiv GAM,, {Q} = DM, N A_B,. Fie A_A'1AB si B_B'LAB, deci A’A_ || B'B,.
Deoarece triunghiurile BM.A_ si AM_.B. sunt isoscele rezultd BA' = A’M. si M.B' =
B'A; cum BM,. = M_.A rezultd A’M, = M.B'. Deoarece M.Q L AB, obtinem M.Q ||
A’A_ deci M.Q este linie mijlocie in trapezul A’A_B, B’ adicd @ este mijlocul seg-
mentului A_B,. O

Observatia 1089 Deoarece DM, este simediana in triunghiul DCLC_ gi Q este
mijlocul segmentului A_By rezulta ca A_By este antiparalela dreptei CLC_ (vezi
»Simediane”).

Teorema 1090 Punctele A_, B,,Cy gi C_ sunt conciclice.

Demonstratie. Cum A_B, este antiparalela dreptei CLC_, rezultd cd patru-
laterul A_B,C_C este inscriptibil, deci punctele A_, By, C'_,C apartin unui cerc
(). O

Teorema 1091 Punctele B_,Cy, Ay, A_, respectiv C_, Ay, B4, B_ sunt conciclice.

-

Demonstratie. Solutie analoagd cu precedenta. (]
Fie (/) si (v) cercurile circumscrise patrulaterelor B_AyC1 A_, respectivC_B_A, A_.

Teorema 1092 (Teorema lui Van Lamoen) Punctele A, A_, B, B_,C,,C_sunt
conciclice.
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Demonstratie. Deoarece axele radicale A_Cy, Ay B_ si B, C_ ale perechilor de
cercuri considerate mai sus nu sunt concurente, rezultd cd cercurile (), (8) si ()
coincid, deci punctele A, A_, By, B_,C,,C_ sunt conciclice. O

Observatia 1093 Cercul ce trece prin punctele Ay, A_, By, B_,C,,C_ se numegte
cercul lui Van Lamoen.

3.12 CERCUL LUI CONWAY

»Se deseneazd pe nisip un cerc/dupé care se taie in doud,
cu acelagi by de alun se taie in doud./Dupé aceea se cade in genunchi,
dupd aceea se cade in branci./Dupd aceea se izbegte cu fruntea nisipul

§i i se cere iertare cercului./Atat.” — Nichita Stinescu '8

Teorema 1094 In prelungirea laturilor triunghiului ABC' se construiesc segmentele
AAl = AA2 = BC, BBl = BBQ = AC, CCl = COQ = AB. Punctele Al,Ag, Bl,Bz,Cl,
Cy sunt conciclice.

Demonstratie. Fie m(<A) = a,m(<B) = ,m(<C) = v si a,b,c lungimile
laturilor BC,C' A, respectiv AB. Deoarece BCy = BA; = a + c¢ rezultad cd triunghiul
BA;Cy este isoscel, deci m(<tBCyA;) = w. Deoarece C Ay = CB1 = b+ c rezulta
cd triunghiul CBAs este isoscel, deci m(<CAsBy) = %. Triunghiul AAsA; fiind
isoscel rezultd m(<tAA24;) = %. Atunci,
180° -8  180° —a = 180° —~

2 + 2 + 2
deoarece a + 5+ A = 180°, deci patrulaterul B1CsA; As este inscriptibil. Analog, se

aratd ca patrulaterul AsB;ByCy este inscriptibil, deci punctele Aq, As, By, B, C1, Cy
sunt conciclice (Figura 3.32). O

— 180°,

m(<ZBngA1) + m(<[BlA2A1) =

Observatia 1095 Cercul pe care se afla punctele Ay, Aa, B1, Bo, C1,Cy se numeste
cercul lui Conway corespunzator triunghivlui ABC.

Teorema 1096 Centrul cercului lui Conway este punctul I — centrul cercului tnscris
in triunghiul ABC.

Demonstratie. Deoarece triunghiurile ABsC si A1 BC5 sunt isoscele rezultd cé
bisectoarele Al, respectiv BI sunt si mediatoarele segmentelor BoC1, respectiv A1 Co,
deci I — centrul cercului inscris in triunghiul ABC — este centrul cercului Conway
corespunzator triunghiului ABC. O

18Nichita Stinescu (1933 — 1983) — eseist, poet roméan, ales postum membru al Academiei Roméane



