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1.10 PUNCTELE ADJUNCTE ALE LUI SPIEKER

,Nici un om nu se intareste citind un tratat de gimnastica, ci ficAnd exercitii; nici un om nu
se invatd a judeca citind judecatile scrise de altii, ci judecdnd singur si dandu-si singur seama

de natura lucrurilor.” — Mihai Eminescul?

Punctele adjuncte ale lui Spieker Sg,Sz,SS ale unui triunghi ABC sunt centrele
cercurilor exinscrise corespunzatoare triunghiului median MMM, al triunghiului
ABC. ASgSgS; se numegte triunghiul lui Spieker. Am aratat in sectiunea precedenta
ca punctul lui Spieker S, al triunghiului ABC' apartine dreptei lui Nagel corespun-
zatoare, fiind mijlocul segmentului /N. Vom da in continuare proprietiti similare cu
cele ale punctului lui Spieker, pentru punctele lui Spieker adjuncte (Figura 1.59). Fie
Ny, Ny, N. punctele adjuncte ale lui Nagel si I, I, I. centrele cercurilor exinscrise
corespunzatoare triunghiului ABC.

Figura 1.59: Punctul adjunct al lui Spieker Sp

Teorema 232 Punctul adjunct al lui Spieker Sy al triunghiului ABC' este mijlocul
segmentului Nyl .

Demonstratie. Solutia 1. Fie Sy, S92, S3 mijloacele segmentelor NI, Nplp, re-
spectiv N.I.. Vom arata ca triunghiurile S1.59S53.s1 M, MM, sunt gn&logice,/ce\ntrul
de omologie fiind punctul lui Spieker S, al triunghiului. Deoarece AGI, = S1GM, si

!4Mihai Eminescu (1850-1889) — poet, prozator si jurnalist roman, socotit de cititorii romani si de
critica literara postuma drept cea mai importantd voce poetica din literatura romana
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AG 1,G

it = ¢ = 2, rezultd ca triunghiurile AGI, si M,(G'S1 sunt asemenea (Figura 1.60),
deci Al,||SM,. Dar AB|| MM, AC||MyM. si Al, este bisectoarea unghiului 514\0,

Figura 1.60: S este mijlocul segmentului N,/,

de unde rezulta ca M,S; este bisectoarea unghiului Mb/]WG\MC. Obtinem ca punctul lui
Spieker S, apartine dreptei M,S;. Analog se arata ca S, este situat pe dreptele M} S
si M.Ss. Deoarece
Gl, GI, GI.
GS, GS, GS;

rezulta ca 515953 este omotetic cu 1,11, prin omotetia de centru G si ratie —2. Cum
I este ortocentrul triunghiului I,Iy1. si S, este imaginea lui I prin aceasta omotetie,
rezulta ca S, este ortocentrul triunghiului S1.5253. Deoarece M, MM, este triunghiul
ortic al triunghiului 575953, rezultd cid Sp, S92, 53 sunt centrele cercurilor exinscrise
corespunzatoare triunghiului M, M,M., de unde rezulta concluzia

Solutia 2. Fara a restrange generalitatea presupunem cé centrul cercului circum-
scris triunghiului ABC' este originea planului complex. Notdm cu z4, zp, 2¢ afixele

2,
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punctelor A, B,C. Avem:
—aza +bzg +czo . sza— (s —¢)zp — (s — b)z¢
Zl, = 51 2N, = .
¢ 2(s —a) ¢ s—a
Daca S este mijlocul segmentului I, N,, atunci
7 +21,  (b+c)za+(c—a)zp+ (b—a)zc (i)
5 2 B 4(s —a) '
Utilizand afixele punctelor M,, My, M., rezulta:
a b c
—52M, T 32M, + 52M, .
sy = 2Tt (i)
(3-2)
_ (b+c)zat+(c—a)zp+(b—a)zc
B 4(s —a) ’
Din relatiile (i) si (ii) rezulta concluzia. O

Figura 1.61: Triunghiul lui Spieker
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Teorema 233 Triunghiurile lui Spieker SgS’gS; st Nagel Ny Ny N, sunt omotetice prin
omotetia de centru G si ratie 3.

Demonstratie.Dreptele SZNa,SSNb si Sy N, sunt concurente in G (Figura 1.61) si

GN, _ GN, _GN. _,
GS: ~ GSt ~ GSg

O

Teorema 234 Triunghiul lui Spieker SZ‘}SII;S]‘; este omotetic cu triunghiul I,Iyl, prin
omotetia de centru G gi ratie —2.

Deoarece I este ortocentrul triunghiului /,11., obtinem urmatoarele consecinte.
Consecinta 235 Punctul lui Spieker S, este ortocentrul triunghiului SgSﬁSf,.

Consecinta 236 Triunghiul median M MyM,. este triunghiul ortic al triunghiului
S;SII;S;, tar punctele My, My, M. apartin laturilor triunghiului SgSgS;

Consecinta 237 Triunghiurile SgSsz) 51 1,1yl sunt ortologice, I s1 S, sunt centrele
de ortologie.

Consecinta 238 Triunghirile SI‘}S;;SI‘; gt Mo MyM,. sunt omologice, centrul de omolo-
gie fiind Sp.



