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1.10 PUNCTELE ADJUNCTE ALE LUI SPIEKER

�Nici un om nu se înt¼areşte citind un tratat de gimnastic¼a, ci f¼acând exerci̧tii; nici un om nu

se învaţ¼a a judeca citind judec¼aţile scrise de aļtii, ci judecând singur şi dându-̧si singur seama

de natura lucrurilor.� � Mihai Eminescu14

Punctele adjuncte ale lui Spieker Sap ; S
b
p; S

c
p ale unui triunghi ABC sunt centrele

cercurilor exînscrise corespunz¼atoare triunghiului median MaMbMc al triunghiului
ABC: �SapS

b
pS

c
p se numeşte triunghiul lui Spieker. Am ar¼atat în seçtiunea precedent¼a

c¼a punctul lui Spieker Sp al triunghiului ABC apaŗtine dreptei lui Nagel corespun-
z¼atoare, �ind mijlocul segmentului IN: Vom da în continuare propriet¼aţi similare cu
cele ale punctului lui Spieker, pentru punctele lui Spieker adjuncte (Figura 1.59). Fie
Na; Nb; Nc punctele adjuncte ale lui Nagel şi Ia; Ib; Ic centrele cercurilor exînscrise
corespunz¼atoare triunghiului ABC:

Figura 1.59: Punctul adjunct al lui Spieker Sap

Teorema 232 Punctul adjunct al lui Spieker Sap al triunghiului ABC este mijlocul

segmentului NaIa:

Demonstra̧tie. Soluţia 1. Fie S1; S2; S3 mijloacele segmentelor NaIa; NbIb; re-
spectiv NcIc. Vom ar¼ata c¼a triunghiurile S1S2S3 .̧si MaMbMc sunt omologice, centrul
de omologie �ind punctul lui Spieker Sp al triunghiului. Deoarece \AGIa � \S1GMa şi

14Mihai Eminescu (1850-1889) � poet, prozator şi jurnalist român, socotit de cititorii români şi de
critica literar¼a postum¼a drept cea mai important¼a voce poetic¼a din literatura român¼a
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AG
GMa

= IaG
GS1

= 2; rezult¼a c¼a triunghiurile AGIa şiMaGS1 sunt asemenea (Figura 1.60),

deci AIakSMa. Dar ABkMaMb; ACkMaMc şi AIa este bisectoarea unghiului \BAC,

Figura 1.60: Sap este mijlocul segmentului NaIa

de unde rezult¼a c¼a MaS1 este bisectoarea unghiului \MbMaMc: Obţinem c¼a punctul lui
Spieker Sp apaŗtine dreptei MaS1: Analog se arat¼a c¼a Sp este situat pe dreptele MbS2
şi McS3: Deoarece

GIa

GS
1

=
GIb

GS
2

=
GIc

GS
3

= 2;

rezult¼a c¼a S1S2S3 este omotetic cu IaIbIc prin omotetia de centru G şi raţie �2: Cum
I este ortocentrul triunghiului IaIbIc şi Sp este imaginea lui I prin aceast¼a omotetie,
rezult¼a c¼a Sp este ortocentrul triunghiului S1S2S3: Deoarece MaMbMc este triunghiul
ortic al triunghiului S1S2S3; rezult¼a c¼a S1; S2; S3 sunt centrele cercurilor exînscrise
corespunz¼atoare triunghiului MaMbMc; de unde rezult¼a concluzia

Soluţia 2. F¼ar¼a a restrânge generalitatea presupunem c¼a centrul cercului circum-
scris triunghiului ABC este originea planului complex. Not¼am cu zA; zB; zC a�xele
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punctelor A;B;C. Avem:

zIa =
�azA + bzB + czC

2(s� a)
şi zNa =

szA � (s� c)zB � (s� b)zC
s� a

:

Dac¼a S este mijlocul segmentului IaNa, atunci

zS =
zNa + zIa

2
=
(b+ c)zA + (c� a)zB + (b� a)zC

4(s� a)
: (i)

Utilizând a�xele punctelor Ma;Mb;Mc, rezult¼a:

zSap =
�a
2
zMa

+ b
2
zMb

+ c
2
zMc

2
�
s
2
� a

2

� (ii)

=
(b+ c)zA + (c� a)zB + (b� a)zC

4(s� a)
:

Din relaţiile (i) şi (ii) rezult¼a concluzia. �

Figura 1.61: Triunghiul lui Spieker
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Teorema 233 Triunghiurile lui Spieker SapS
b
pS

c
p şi Nagel NaNbNc sunt omotetice prin

omotetia de centru G şi raţie 3:

Demonstra̧tie.Dreptele SapNa;S
b
pNb şi S

c
pNc sunt concurente în G (Figura 1.61) şi

GNa

GSap
=
GNb

GSbp
=
GNc

GScp
= 3:

�

Teorema 234 Triunghiul lui Spieker SapS
b
pS

c
p este omotetic cu triunghiul IaIbIc prin

omotetia de centru G şi raţie �2:

Deoarece I este ortocentrul triunghiului IaIbIc, obţinem urm¼atoarele consecinţe.

Consecinţa 235 Punctul lui Spieker Sp este ortocentrul triunghiului S
a
pS

b
pS

c
p:

Consecinţa 236 Triunghiul median MaMbMc este triunghiul ortic al triunghiului

SapS
b
pS

c
p; iar punctele Ma;Mb;Mc aparţin laturilor triunghiului S

a
pS

b
pS

c
p

Consecinţa 237 Triunghiurile SapS
b
pS

c
p şi IaIbIc sunt ortologice, I şi Sp sunt centrele

de ortologie.

Consecinţa 238 Triunghirile SapS
b
pS

c
p şi MaMbMc sunt omologice, centrul de omolo-

gie �ind Sp:


