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1.8 PUNCTUL LUI LONGCHAMPS

�Matematica şi arta izvor¼asc din partea cea mai curat¼a a su�etului omenesc, numai c¼a arta este

expresia pur¼a a sentimentului, pe când matematica este expresia cristalin¼a a raţiunii pure.� �

Immanuel Kant10

Simetricul ortocentrului H al unui triunghi faţ¼a de centrul cercului circumscris O
al unui triunghi ABC se numeşte punctul lui Longchamps11 (L):

Figura 1.54: L este ortocentrul triunghiului anticomplementar

Teorema 202 Ortocentrul H; centrul cercului circumscris O şi punctul lui Longchamps

L sunt coliniare şi HO � OL şi LH = 2OH:

Demonstra̧tie. Soluţia este evident¼a. �

Teorema 203 Dac¼a G este centrul de greutate al unui triunghi ABC, atunci LG =
4

3
OH:

Demonstra̧tie. Soluţia este evident¼a. �

Teorema 204 Punctul lui Longchamps al triunghiului ABC aparţine dreptei lui Euler

a triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Din de�ni̧tia punctului lui Longchamps rezult¼a concluzia. �

Teorema 205 Punctul lui Longchamps (L); punctul lui Bevan (V ) şi punctul lui Nagel
(N) al triunghiului ABC sunt coliniare şi NV � V L:

10 Immanuel Kant (1724-1804) � �losof german
11G. de Longchamps (1842-1906) � matematician francez, contribuţii în geometrie
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Demonstra̧tie. Vezi �Punctul lui Bevan�. �

Teorema 206 Coordonatele baricentrice ale punctului lui Longchamps al unui tri-

unghi ABC sunt

L

�
R2

2S
sin 2A� ctgBctgC;

R2

2S
sin 2B � ctgCctgA;

R2

2S
sin 2C � ctgActgB

�
;

unde prin S am notat aria triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Deoarece O este mijlocul segmentului HL, iar

O

�
R2

2S
sin 2A;

R2

2S
sin 2B;

R2

2S
sin 2C

�

şi H(ctgBctgC; ctgCctgA; ctgActgB), rezult¼a concluzia. �

Teorema 207 Punctul lui Longchamps al unui triunghi ABC este ortocentrul tri-

unghiului anticomplementar al triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Fie H ortocentrul triunghiului ABC (Figura 1.54) şi L1 ortocen-
trul triunghiului anticomplementar A0B0C 0,fDg = A0L1 \ BC, fHag = AH \ BC şi
O1 mijlocul segmentului L1H. Din congruenţa triunghiurilor BDA

0 şi AHaC rezult¼a
BD � CHa (i). Fie O

0proieçtia lui O1 pe BC. Cum O1 este mijlocul segmentului L1H
rezult¼a c¼a O0 este mijlocul segmentului DHa, adic¼a DO

0 � O0Ha (ii). Din relaţiile (i)
şi (ii) rezult¼a c¼a BO0 � O0C, adic¼a O1O

0 este mediatoarea segmentului BC: Analog se
arat¼a c¼a O1 apaŗtine şi mediatoarelor segmentelor AC, respectiv AB, adic¼a O1 coin-
cide cu O - centrul cercului circumscris triunghiului ABC, iar cum L1este simetricul
lui H faţ¼a de O rezult¼a c¼a L1 coincide cu L - punctul lui Longchamps al triunghiului
ABC: �

Teorema 208 Punctul lui Longchamps aparţine dreptei lui Soddy corespunz¼atoare tri-

unghiului ABC:

Demonstra̧tie. Coordonatele baricentrice ale punctului lui Longchamps veri�c¼a
ecuaţia dreptei lui Soddy

(p� a)2(c� b)x+ (p� b)2(a� c)y + (p� c)2(b� a)z = 0

(vezi �Punctele Soddy�), deci L apaŗtine acestei drepte. �

Teorema 209 Dreapta Soddy intersecteaz¼a dreapta lui Euler în punctul lui Longchamps

al triunghiului.

Demonstra̧tie. Soluţia este evident¼a întrucât punctul lui Longchamps apaŗtine
ambelor drepte. �
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Teorema 210 Triunghiul podar al punctului lui Longchamps al unui triunghi ABC

este triunghiul cevian al retrocentrului triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Vezi �Retrocentrul unui triunghi�. �

Observa̧tia 211 Simetricul punctului lui Longchamps faţ¼a de centrul cercului înscris

în triunghiul ABC se numeşte punctul lui Longuet � Higgins.

Teorema 212 Fie }A cercul având centrul în vârful A al triunghiului ABC şi raza

de lungime egal¼a cu cea a laturii opuse BC; analog se de�nesc şi cercurile }B şi

}C . Axele radicale ale perechilor de cercuri considerate sunt concurente în punctul lui

Longchamps al triunghiului ABC:

Demonstra̧tie. Fie A0B0C 0 triunghiul anticomplementar al triunghiului ABC

Figura 1.55: Axe radicale concurente in L

şi A00 piciorul în¼aļtimii din A0 pe B0C 0 (Figura 1.55). Fie M al doilea punct de
interseçtie dintre cercurile }A şi }C , iar fLg = A0A00 \ B0M: Deoarece axa radical¼a
B0M este perpendicular¼a pe linia centrelor AC, iar AC k A0C 0 (AC �ind linie mijlocie
în triunghiul A0B0C 0), rezult¼a B0M?A0C 0; deci B0M este dreapta suport a în¼aļtimii
din B0 a triunghiului anticomplementar A0B0C 0: Atunci L punctul de interseçtie dintre
în¼aļtimile A0A00 şi B0M este ortocentrul triunghiului A0B0C 0; deci L este punctul lui
Longchamps. Analog axele radicale ale cercurilor }A şi }B; respectiv }B şi }C trec
tot prin L, deci L este centrul radical al cercurilor }A; }B; }C . �


